Namn:

Matematik 3c — Prov 2

Sekant och dndringskvot, Tangent och derivata, Derivatans definition, Talet e och In

Del 1a — Utan digitalt hjadlpmedel — Endast svar

1.

Derivera

a) f(x) =3x*—5x+6

Svar:
5 4x
b) F(x) = 22
Svar:
2
o f(x) = g
Svar:
3 2
d) f(x) = %
Svar:

Figuren nedan visar grafen till en tredjegradsfunktion, f
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a) Bestam f(5)

Svar:

b) Bestam f'(2)

Svar:

c) Ritaifiguren valfri sekant och mark den med S

d) Rita i figuren valfri tangent och mark den med T

(1/0/0)

(1/0/0)

(0/1/0)

(0/0/1)

(1/0/0)

(1/0/0)

(1/0/0)

(1/0/0)



3.

Figuren till hoger visar grafen till en fjardegradsfunktion, f

Markera pa bilderna nedan de punkter pa

funktionens graf som uppfyller villkoret nedanfér grafen /

(1/0/0) a) f'>00CHf<O0

Figuren nedan visar grafen till den linjara funktionen g
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Los ekvationen g'(x) = g(x)

Svar:

(0/1/0)

(0/1/0)




5.

|

Den Ovre av figurerna visar grafen till en femtegradsfunktion, f

Skissa i det tomma koordinatsystemet nedanfér grafen till derivatafunktionen, f’
|
|

6.

Derry onskar berdkna derivatan av funktionen f i en viss punkt.

Hon anvander sig av tanket med hogerstalld derivata och staller upp
det korrekta uttrycket nedan, i vilket A ar en konstant.

h—0

i & +@+m?) -4

h

a) Bestam vardet av konstanten A

b) Bestam derivatafunktionen f'(x)

Svar:

(0/0/1)

Svar:

(0/0/1)

(0/1/1)



Del 1b — Utan digitalt hjalpmedel — Fullstandiga utrakningar kravs

7. Bestdm ekvationen for en tangent till funktionen f(x) = x3 — 4x

i punkten darx = 1 (2/1/0)
8.  Figuren nedan visar grafen till funktionen f(x) = —x? — 3x + 10 samten
tangent till denna. Tangenten passerar punkten (1,22) och tangerar funktionen
i punkten P.
Bestam vardet pa tangeringspunktens x-koordinat, a (se figur) (0/1/3)
Y




Figuren till hoger visar grafen till funktionen fx)=—

For de positiva x-vardena pa grafen finns en

punkt, P, dar en tangent dragits.

Tangenten bildar tillsammans med de bada
koordinataxlarna en ratvinklig triangel.

Beroende pa var P ligger kommer triangeln

fa olika utseenden. Se figur nedan.

1

Visa att triangelns area alltid blir 2 oavsett vilket x-varde punkten P har.

(0/1/3)



Exam ID: 86 16 78 71 2

Namn:

Matematik 3c — Prov 2
Sekant och dndringskvot, Tangent och derivata, Derivatans definition, Talet e och In

Del 2 — MED digitalt hjalpmedel — Motivering kravs! Skriv svaren direkt pa provpappret!

D1. Undersék hur manga punkter pa grafen till f(x) = x3 + 3x? — 4x som
uppfyller...

a) fx) =0 (1/0/0)

Kortfattad motivering krdvs!

b) f'(x) =0 (1/0/0)

Kortfattad motivering krdvs!

D2. Andragradsfunktionen f har sitt hogsta varde dar x = —2.

Ar vérdet pa f’(0) positivt, negativt eller noll?
Motivera ditt svar! (1/0/0)



D3. For vilket varde pa x har de bada funktionerna
f(x) =2x?>+4xoch g(x) = —2x>+6x+ 1
samma lutning? (2/0/0)

D4. Vardet pa en bostadsratt vantas under nagra ar beskrivas enligt modellen.
V(x) = 860000 - e%14*
Dar V ar vardet pa bostadsratten i kronor och x ar antal ar efter 2003

a) Vad ar bostadens varde ar 2005 enligt modellen? Endast svar krévs! (1/0/0)

b) Bestam V’(3) och tolka resultatet (2/0/0)

c) Hur manga procent 6kar bostadens varde med varje ar enligt modellen?
Endast svar krévs! (0/1/0)



D5.

Dé.

Ange valfri funktion, f, som uppfyller de tre villkoren nedan:

f(2) =10 f'(x) < 0forallax f(x) > 0forallax (0/1/1)

| ett hundrameterslopp i ett stort masterskap registrerades tiderna nedan
for den vinnande sprintern.

Tid (s) 1,0 1,5 2,0 2,5 3,0 3,5 4,0
Stracka(m) | 4,5 80 | 12,1 | 166 | 216 | 26,9 | 32,5

a) Bestam den genomsnittliga hastigheten mellan sekund 1 och sekund 4 (2/0/0)

b) En modell anpassas med hjalp av tiderna ovan.
Den blir s(x) = 4,19 - x13°

dar s ar den sprungna strackan i meter efter x sekunder.

Vilken hastighet hade vinnaren vid malgangen enligt modellen?
Svara med en decimal! (0/2/0)

55) =52 _

= @) (0/1/1)

c) Tolka betydelsen av I6sningen till ekvationen



