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5.6 Repetition

Del 1 — Med digitala hjdlpmedel — Endast svar kravs

D1.

D2.

Figuren till héger visar grafen till en funktion, f, -
som ar definerad i intervallet 0 < x < 6 .
Anvand grafen for att svara pa fragorna nedan. ; \\
2\3
B — ;
P
3 3
a) Bestam vardet av ff(x) iz
0
;,
Svar: J J (1/0/0)
a
b) Vilket positivt varde pa a |&ser ekvationen ff(x) dx =0
0
sty
Svar: L (1/0/0)
a) Rita i det tomma koordinatsystemet till hoger 1y
ut det omrade som kan beskrivas
av integralen
4
2—x)dx X
j (2-x) (1/0/0) 58
! :

b) Bestdm véardet av integralen i a)-uppgiften.

Svar: g \ }

(1/0/0)




D3.

D4. Grafen till hdger visar en normalfordelningskurva

D5.

Figuren till hoger visar grafen till en funktion, g,
som ar definerad iintervallet 0 < x <9

Bestam storsta vardet av integralen

a

[ 90 dx

0

Svar: )

med standardavvikelsen 0,7.

Bestdm arean av det markerade omradet.

w2k

Svar:

Figuren till hoger visar de tva funktionerna

f och g och ett omrade mellan dessa.

6

Omradets area ar 23 ae och f f(x)dx =10

2

6 6

Bestdm vardet av ff(x) dx + [ g(x) dx
2

10 + (-2

Svar:

(0/1/0)
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D6. Uppgiften nedan ar ifrdn ett gammalt nationellt prov. Ls uppgiften.

Figuren visar grafen till funktionen /°

b
béx o /V
v\r’if)éjﬁ\/

Vilket av alternativen A-E ger den sammanlagda arean av de omraden som
markerats 1 figuren?

A. j Flx)dx

B. j"f(x) dx + ]:f(x} dx
a b

: , VS Phingg
b [ el 15555

= Pos t+ Pes = Areen

0 c
D. —jf(x) dy +J‘f(x) dx
I 0

b 0 c
E. —_ff(:c) cir—jf(x) dy + jf(x) dx
a b 0

Svar: C (0/1/0)

D7. Ange en valfri linjér funktion f som uppfyller

!f(x) dx =10 Dy e pelv. 5
Svar: \\j % o S K Jr g (0/1/0)




D8. Figuren visar grafen till en trigonometrisk funktion pa formen f(x) = Acos(kx)
och ett markerat omrade.

Arean av omradet ar 15 ae.

v -~ Pernodes -
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b) Bestam f!f(x)] dx
0

2\ st ARR-ES
- @
\ Svar: G [ S& (0/9/0)
A -
wa(‘oS (O,S”’]TX)C{X I s '-:~>
¢) Bestdm vérdet av konstanten A. Svara exakt! 6
Aot T Y & 15
k: ‘ :—;J—I-'—Olg/ﬂj e AT T 6
P b vi0den Svar: /AY it ii‘ (0/0/1)
D9. Figuren visar grafen till en funktion, f som bestar av en B I S I
horisontell rat linje och en kvartscirkel. 5

6
Bestam vardet av Jrr-f(x)2 dx VIR
0 et Y - X
J Tz |3 i \}\‘\%}( g 7
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\(o%)ﬁ ong VNW L/ S\ﬂ)b R VP
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Del 2 - Med digitala hjdlpmedel — Utrdkningar kravs
D10. Figuren visar ett omrade som begrdnsas av funktionerna

f(x) =1,6" och g(x) = 2,3x — 2 samt y-axeln
Bestdm arean av omradet.
Svara med 2 decimalers noggrannhet!

1,963
frvesn Jes o ({,9>dx
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D11. Figuren visar ett omrade som begransas av
funktionerna

f(x) =v4 —x?% och x = 1 samt y-axeln
Om omradet roteras kring x-axeln fas en rotationskropp.

Bestdam volymen av denna rotationskropp
Svara med 2 decimalers noggrannhet!

(2/0/0)
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D12. En matematiklérare provar en ny diet under en vecka. kg / dag
Viktférandringen V' beskrivs under veckan av funktionen
V'(x) = —0,3 (cos(0,3x — 0,2))% + 0,024

ey

dar x ar antal dagar som gatt av veckan, 0 < x <7 N IS SRS (B

Med hur manga kg férandrades ldrarens

vikt av dietveckan? (1/1/0) :
P T

Om  Funlborn viser l/<j/dc.7
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D13. Figuren nedan visar graferna till f(x) = 1,2sin (1,5x) och g(x) = x* — 1,5,
och ett markerat omrade.
Bestdm arean av detta omrade. (2/1/0)
Svara med 3 decimaler!

S]ﬁfm\lmg ?e'V‘
A = (*lﬁl‘ﬂ ) O}
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(0/2/0)
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D15. Nedanstaende uppgift ar ifran ett gammalt nationellt prov. L&s uppgiften. (1/1/0)

Ett omrade begrinsas av kurvorna y =e*** och y=06x—x? +1

Teckna ett integraluttryck for arean av detta omrade och bestim ett nirmeviirde
till denna area med minst 3 virdesiffror.
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D16. Uppgiften nedan ar ifrdn ett gammalt nationellt prov. Lés uppgiften.
Antalet bin 1 ett bisambhille efter f veckor betecknas #(r) . Fran borjan ir

15
antalet bin 5000. Biodlaren tecknar uttrycket 5000 + Irr’{r) dt
0

a)  Vad betyder den andra termen 1 uttrycket? (/1)
b)  Vad betyder hela uttry cket'? (0/1)
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D17. Sannolikheten for att komma fram till en viss myndighets telefonsupport
efter x minuters vantan ges av tathetsfunktionen

It

1 x
f(x)=g€ 6

a) Hur stor ar sannolikheten att fa prata med
supporten inom 5 minuter? (0/2/0)

Sennolikhefen 9 oy M{ﬁﬁrblfh &V WLE‘JC%QJFS@uWLHov%

S
g :[\n{evvo\ ({,O,S\ %O{SGS‘{
0 = % %

b) Hur manga minuter har det gatt innan 60 % har kommit
fram till supporten? X (0/2/0)
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D18. En elev, som tycker det &r jobbigt att integraler kan ge negativa ”areavidrden”, medan
riktiga areor mellan x-axeln och en funktionsgraf alltid ar positiva,
foreslar en metod som alltid ger arean mellan x-axeln och funktionsgrafen,
oavsett om funktionen ar Gver eller under x-axeln.

- "Om du istdllet for att ta integralen av funktionen istéllet tar integralen
av dess absolutbelopp, kommer svaret alltid motsvara arean som técks in
mellan funktionen och x-axeln”

Har eleven ritt? (0/2/0)
Motivera ditt svar!
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% Bestam det varde pa a som |6ser ekvationen (0/2/0)
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P20

pad Uppgiften nedan ar ifran ett gammalt nationellt prov. Lés uppgiften. (0/2/0)

De styrande 1 eft land #r osikra pa befolkningsutveckiingen i landet. De anlitar tva
olika konsulter for att de ska gora var sin prognos 6ver befolkningsutvecklingen
de kommande aren.

F: J"Ugfm ?Y’fbm%w
S'l J[US'DH PQ-[S&MW

Den forsta konsulten anser att folkméngden kommer att viixa med hastigheten
100e™™ tusen personer per Ar.

Den andra konsulten anser att folkmangden kommer att vixa med hastigheten
100+0,27+0,0277 tusen personer per ar.

I bada prognoserna #r f tiden 1 ar riknat fran bérjan av ar 2000.

Prognoserna ger olika besked om hur mycket befolkningen kommer att ska.
Hur stor &r skillnaden i folkméAngd mellan de bada prognoserna i borjan

av ar 20157 \S
oges 15 100 €7t = [ kgl [ 5 1747
0
)

PW?YW? 22 (]DO + O ,ZJCJFO 01 Ej“)dt ~ []n }Leﬁrc,f] no )SL{ S’

Qe

Qillwdn 30 1742~ 15y = 20N fusen poisonsr

DY)
9)0'. Nedanstaende uppgift ar ifran ett gammalt nationellt prov. Lés uppgiften. (0/2/0)

Om man vill berékna lingden Z av en kurva v = f(x) mellan tva punkter vars
x-koordmater dr ¢ och » kan man anvinda formeln

L= [1+(f () v

: 1 ..
Berikna langden av kurvan y = [x - %J iitervallet 1<y < 4
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D
}1/ Enligt en studie gjord av en elev som gjorde ett gymnasiearbete om uttrar
s ar vikten hos populationen uttrar i Norrforsen normalférdelad med

medelvardet 9 kg och standardavvikelsen 0,7 kg.

Antag att tva helt slumpartat valda uttrar fangas in for vagning.

Hur stor ir sannolikheten att BADA dessa uttrar viiger mindre an 8 kg? (0/2/0)
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D13

pfff. Figuren till héger visar grafen till vy S L(a, e g)
funktionen f(x) = 0,6 — 0,4 och det omrade ‘ Q/ _
som begransas av de positiva koordinataxlarna L 3 a g l/( N
och grafen. J

., ., . Y SARZEY
Om omradet roteras kring x-axeln fas en : -
rotationskropp. %
Om omradet istallet roteras kring y-axeln fas en
annan rotationskropp.
Undersok vilken av dessa bada rotationskropparna som har storst volym,
samt ta reda pa volymskillnaden.
Svara med 2 decimalers noggrannhet’ (0/4/0)
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DY

%’8/. Uppgiften nedan ar ifran ett gammalt nationellt prov. Los uppgiften.

En frén borjan tom tank fylls med vatten. I bilden nedan visas hur pafyllningshas-
tigheten y liter/min beror av tiden x min. P4 grund av minskat vattentryck sjonk
hastigheten under en tiominutersperiod. Under denna period kan pafyllnings-

hastigheten beskrivas med funktionen y = L 20
X
¥/liter/min A
80
60 \
\\

40
20

0

-
0 5 10 15 20 25 30 Y A

a)  Teckna ett uttryck for volymen vatten i tanken efter 30 min
och beriikna virdet. (0/2)

b)  Efter hur ling tid &r volymen vatten i tanken 1000 liter? (0/2)
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D2§ 5

DA Bestam virdet av f (2sin(x) +2) - cos (x) dx (0/0/2)

Svara exakt (prova att gdra uppgiften utan CAS-ldge)!

NE
P(\OJ&\)“}S\/”E " 5 L&zg‘\ﬂ (x)Jr’l)-Cof (X)>-6(X -

0
1T/3

“25% (x) cos (x) + 2 cof (@)&x S

TW@ &of\ﬂﬂe
260 (X)- (03(x) =53 (0] |

17 ) ()W‘Jf’,\/, W/j
f [si- (2x) + 2eos( )) dx = —@_Z@ Jrzg;,.(xﬂ
d 3|

(et w2 o)

P 2

_ = Vobell pe Formelblaed:
[COS (F)=~5 7 [3) 2 coifo)d 5'\”(0):%

A/S L\
PﬁE\velﬂh\/> Sleriv "‘V’Jﬁﬂw‘((IS'M(XN)M(X), o/%>

i ‘::> %\I?Jr E
i




D26
ng Nedanstdende uppgift dr ifran ett gammalt Mattias-prov. Lés uppgiften.

En konstnar vill tillverka ett glaskonstverk férestéllande en jattestor hamburgare.
Konstnaren tanker sig att hamburgerbrodet utgdrs av tva klotsegment med matt enligt den vanstra
figuren, och att kéttbiten ska utgdras av en symmetriskt mittensegment enligt figuren till hoger.

For fulldndad estetik téanker sig konstnadren att kdttet ska ha samma volym som hela brédet.
Ny

X x
~ —
-~ -~
Brodets dver och underdel, som Kottet, som utgors av ett
tillsammans bildar hela brodet symmetriskt mittensegment
Hjdlp kanstnaren att bestimma tjockleken pa kéttet, t. (0/1/3)
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plé Grafen till funktionen y = sin (x) i intervallet 0 < x < 7 begransar
tillsammans med x-axeln ett omrade.

Detta omrade kan delas i tva lika stora delar med hjalp av en rat linje
som gar igenom origo.

Linjen skar grafen i en punkt, P. Se figur.

Y = sin(x)

e

Bestam x-koordinaten hos P. T_LO/0/3)
‘ |

Svara med 3 decimaler!
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D2d
92{ En designer vill bygga en fontdn av cement.
Som grund anvands en rotationskropp.

Omradet som ska roteras visas nedan och
det begransas av funktionerna

y = 2’3 Y
%= 1,2

4
samt den del av% + Vx = 1 som ligger i férsta \

kvadranten \

\\
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Hur mycket cement kravs fér att bygga $ kc—fﬂ W
fontinen om alla matt anges i m? (0/1/3) =¥ ¥ :"_L
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