
න𝑓(𝑥)

3

0

𝑑𝑥 

න𝑓(𝑥)

𝑎

0

𝑑𝑥 = 0 

5.6 Repetition 

Del 1 – Med digitala hjälpmedel – Endast svar krävs 

D1.   Figuren till höger visar grafen till en funktion, 𝑓,  

 som är definerad i intervallet 0 ≤ 𝑥 ≤ 6 

  Använd grafen för att svara på frågorna nedan. 

 

 

 

   

  a) Bestäm värdet av 

     

   Svar: ___________________________   (1/0/0) 

 

 

 b)  Vilket positivt värde på 𝑎 löser ekvationen  

 

 

   Svar: ___________________________   (1/0/0) 

 

 

D2.   a)  Rita i det tomma koordinatsystemet till höger 

   ut det område som kan beskrivas  

   av integralen 

 

 

    

 

 

 b)  Bestäm värdet av integralen i a)-uppgiften. 

 

   Svar: ___________________________   (1/0/0) 

 

 

𝑓 

න(2 − 𝑥)

4

1

𝑑𝑥 (1/0/0) 



න𝑓(𝑥)

6

2

𝑑𝑥 + න𝑔(𝑥)

6

2

𝑑𝑥 

D3.   Figuren till höger visar grafen till en funktion, 𝑔,  

 som är definerad i intervallet 0 ≤ 𝑥 ≤ 9 

   

  Bestäm största värdet av integralen 

න𝑔(𝑥)

𝑎

0

𝑑𝑥 

 

     Svar: _________________________  (0/1/0)  

    

 

 

D4.   Grafen till höger visar en normalfördelningskurva 

  med standardavvikelsen 0,7. 

  Bestäm arean av det markerade området. 

 

     Svar: _________________________  (0/1/0)  

    

 

 

D5.   Figuren till höger visar de två funktionerna  

  𝑓 och 𝑔 och ett område mellan dessa. 

   

  Områdets area är 23 ae och 

    

 

 

 

 

  Bestäm värdet av  

 

 

 

   Svar: ___________________________   (0/1/0) 

 

𝑦 = 𝑔(𝑥) 

𝑓 

𝑔 න𝑓(𝑥)

6

2

𝑑𝑥 = 10 



D6.   Uppgiften nedan är ifrån ett gammalt nationellt prov. Lös uppgiften. 

   

   Svar: ___________________________   (0/1/0) 

 

D7. Ange en valfri linjär funktion 𝑓 som uppfyller 

 

 

 

   Svar: ___________________________   (0/1/0) 

 

 

න𝑓(𝑥)

3

1

𝑑𝑥 = −10 



න 𝑓(𝑥)

21

0

𝑑𝑥 

න ȁ𝑓(𝑥)ȁ

21

0

𝑑𝑥 

න𝜋 ⋅ 𝑓(𝑥)2
6

0

𝑑𝑥 

D8.   Figuren visar grafen till en trigonometrisk funktion på formen 𝑓(𝑥) = 𝐴𝑐𝑜𝑠(𝑘𝑥) 

  och ett markerat område.  

   

  Arean av området är 15 ae. 

   

 

 

 

 

 

 

   a) Bestäm  

 

   Svar: ___________________________   (0/1/0) 

 

 

  b) Bestäm  

  

  

   Svar: ___________________________   (0/1/0) 

 

  

  c) Bestäm värdet av konstanten 𝐴. Svara exakt!  

   

   Svar: ___________________________   (0/0/1) 

 

D9.  Figuren visar grafen till en funktion, 𝑓 som består av en  

  horisontell rät linje och en kvartscirkel. 

   

 

  Bestäm värdet av 

   

  

 

    

    Svar: ___________________________   (0/0/1) 

𝑓 

𝑓 



Del 2 – Med digitala hjälpmedel – Uträkningar krävs 

D10.  Figuren visar ett område som begränsas  av funktionerna 

  𝑓(𝑥) = 1,6𝑥 och 𝑔(𝑥) = 2,3𝑥 − 2 samt 𝑦-axeln    

  Bestäm arean av området.  

 Svara med 2 decimalers noggrannhet!   (2/0/0) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

D11.  Figuren visar ett område som begränsas av   

 funktionerna 

  𝑓(𝑥) = √4 − 𝑥2 och 𝑥 = 1 samt 𝑦-axeln 

  Om området roteras kring 𝑥-axeln fås en rotationskropp. 

 Bestäm volymen av denna rotationskropp   

 Svara med 2 decimalers noggrannhet!  (2/0/0) 

 

 

 

 

 

  

𝑓 

𝑔 

𝑓 



D12.  En matematiklärare provar en ny diet under en vecka. 

  Viktförändringen 𝑉′ beskrivs under veckan av funktionen 

  𝑉′(𝑥) = −0,3 (cos(0,3𝑥 − 0,2))3 + 0,024 

  där 𝑥 är antal dagar som gått av veckan, 0 ≤ 𝑥 ≤ 7 

   

  Med hur många kg förändrades lärarens  

  vikt av dietveckan?   (1/1/0)    

    

 

 

 

 

 

 

 

 

D13.  Figuren nedan visar graferna till 𝑓(𝑥) = 1,2sin⁡(1,5𝑥) och 𝑔(𝑥) = 𝑥2 − 1,5, 

  och ett markerat område. 

  Bestäm arean av detta område. (2/1/0) 

  Svara med 3 decimaler! 

  

 

 

  



නȁ5𝑥 − 10ȁ

6

0

𝑑𝑥 

 

D14.  Bestäm värdet av   (0/2/0) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

D15.  Nedanstående uppgift är ifrån ett gammalt nationellt prov. Lös uppgiften.  (1/1/0)  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



𝑓(𝑥) =
1

6
𝑒−

𝑥
6 

 

D16.   Uppgiften nedan är ifrån ett gammalt nationellt prov. Lös uppgiften. 

   

 

 

 

 

 

 

 

D17.  Sannolikheten för att komma fram till en viss myndighets telefonsupport 

  efter 𝑥 minuters väntan ges av täthetsfunktionen  

 

  

  a)  Hur stor är sannolikheten att få prata med  

   supporten inom 5 minuter?    (0/2/0) 

 

 

 

 

 

 

 b)  Hur många minuter har det gått innan 60 % har kommit  

   fram till supporten?   (0/2/0) 

 

 

 

 

 

 



න𝑒𝑥−1
𝑎

0

𝑑𝑥 න൫𝑥3 − √𝑥൯

𝑎

0

𝑑𝑥 = 

D18.  En elev, som tycker det är jobbigt att integraler kan ge negativa ”areavärden”, medan 

   riktiga areor mellan 𝑥-axeln och en funktionsgraf alltid är positiva,  

  föreslår en metod som alltid ger arean mellan 𝑥-axeln och funktionsgrafen, 

  oavsett om funktionen är över eller under 𝑥-axeln. 

  -  ”Om du istället för att ta integralen av funktionen istället tar integralen 

   av dess absolutbelopp, kommer svaret alltid motsvara arean som täcks in 

   mellan funktionen och 𝑥-axeln”  

   Har eleven rätt?  (0/2/0) 

  Motivera ditt svar! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

D19.  Bestäm det värde på 𝑎 som löser ekvationen (0/2/0) 

   

 

   Svara med 2 decimaler! 

 

 

  



D20.  Uppgiften nedan är ifrån ett gammalt nationellt prov. Lös uppgiften.  (0/2/0) 

   

 

 

 

 

 

 

 

D21.   Nedanstående uppgift är ifrån ett gammalt nationellt prov. Lös uppgiften. (0/2/0) 

   
  

 

 

 

 

 

 



D22.  Enligt en studie gjord av en elev som gjorde ett gymnasiearbete om uttrar 

  så är vikten hos populationen uttrar i Norrforsen normalfördelad med 

  medelvärdet 9 kg och standardavvikelsen 0,7 kg. 

  Antag att två helt slumpartat valda uttrar fångas in för vägning. 

 

  Hur stor är sannolikheten att BÅDA dessa uttrar väger mindre än 8 kg?  (0/2/0) 

 

 

 

 

 

 

 

D23.  Figuren till höger visar grafen till   

 funktionen 𝑓(𝑥) = 0,6𝑥 − 0,4 och det område   

 som begränsas av de positiva koordinataxlarna   

 och grafen. 

  Om området roteras kring 𝑥-axeln fås en  

 rotationskropp. 

  Om området istället roteras kring 𝑦-axeln fås en  

 annan rotationskropp. 

  Undersök vilken av dessa båda rotationskropparna som har störst volym,  

  samt ta reda på volymskillnaden. 

  Svara med 2 decimalers noggrannhet!  (0/4/0) 

   

  

 

 

 

 

 

 

 

  

𝑓 



D24.  Uppgiften nedan är ifrån ett gammalt nationellt prov. Lös uppgiften. 

    



 

D25.  Bestäm värdet av  (0/0/2) 

 Svara exakt (prova att göra uppgiften utan CAS-läge)!  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

න (2 sin(𝑥) + 2) ∙ cos⁡(𝑥)

𝜋/3

0

𝑑𝑥 



D26.  Nedanstående uppgift är ifrån ett gammalt Mattias-prov. Lös uppgiften. 

  En konstnär vill tillverka ett glaskonstverk föreställande en jättestor hamburgare. 

Konstnären tänker sig att hamburgerbrödet utgörs av två klotsegment med mått enligt den vänstra 

figuren, och att köttbiten ska utgöras av en symmetriskt mittensegment enligt figuren till höger. 

  För fulländad estetik tänker sig konstnären att köttet ska ha samma volym som hela brödet. 

  

  Hjälp konstnären att bestämma tjockleken på köttet, 𝑡.  (0/1/3) 

 

 

 

 

  

Brödets över och underdel, som 

tillsammans bildar hela brödet 

Köttet, som utgörs av ett 

symmetriskt mittensegment 

𝑥 𝑥 

𝑦 𝑦 

4 dm 3 dm 

3 dm 

0,5𝑡 0,5𝑡 

R = 10 dm 

R = 10 dm 



D27.  Grafen till funktionen 𝑦 = sin⁡(𝑥) i intervallet 0 ≤ 𝑥 ≤ 𝜋 begränsar  

  tillsammans med 𝑥-axeln ett område. 

  

 Detta område kan delas i två lika stora delar med hjälp av en rät linje  

  som går igenom origo. 

   Linjen skär grafen i en punkt, P. Se figur. 

     

  Bestäm 𝑥-koordinaten hos P.   (0/0/3) 

  Svara med 3 decimaler!   

 

 

  

P 

𝑦 = 𝑠𝑖𝑛(𝑥) 



D28.  En designer vill bygga en fontän av cement.  

  Som grund används en rotationskropp. 

    Området som ska roteras visas nedan och 

  det begränsas av funktionerna 

 

 

   𝑦 = 2,3   

  𝑥 = 1,2   

 samt den del av 
𝑦4

15
+ √𝑥 = 1 som ligger i första   

 kvadranten 

  

 

 

 

  Hur mycket cement krävs för att bygga  

  fontänen om alla mått anges i m?    (0/1/3) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


